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ΘΕΜΑ Α 

Α1. Σχολικό Βιβλίο σελ. 65 

Α2. Σχολικό Βιβλίο σελ. 28 

Α3. α. Λ   β. Σ  γ. Λ 

Α4. α. (
1

x
)

′
= (x−1) = −x−2 = −

1

x2 

       β. (xν)′ = ν ∙ xν−1 

       γ. (c ∙ f(x))
′

= c ∙ f′(x) 

 

ΘΕΜΑ Β 

Β1.  Εφόσον πρόκειται για σημείο τομής με τον x’x άξονα θα ισχύει 

 

𝑓(1) = 0 ⇔ 12 − 1𝛼 + 2 = 0 ⇔ 𝛼 = 3 

 

άρα 𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 3𝑥 + 2, 𝑥 ∈ 𝑅 

 

Β2. 𝑔(𝑥) =
𝑓(𝑥)

𝑥2−1
=

𝑥2−3𝑥+2

𝑥2−1
 άρα πρέπει 

𝑥2 − 1 ≠ 0 ⇔ (𝑥 − 1)(𝑥 + 1) ≠ 0 ⇔ 𝑥 ≠ 1𝜅𝛼𝜄𝑥 ≠ −1 άρα 𝐷𝑔 = 𝑅 −

{−1,1} 

 

B3. lim
𝑥→1

𝑔(𝑥) = lim
𝑥→1

(
𝑥2−3𝑥+2

𝑥2−1
) = lim

𝑥→1
 
(𝑥−1)(𝑥−2)

(x−1)(x+1)
= lim

𝑥→1
 
(𝑥−2)

(x+1)
=

−1

2
 



 

 

 

 

B4.  Δίνεται το σημείο επαφής άρα η εξίσωση της εφαπτομένης της 

γραφικής παράστασης της f(x) στο σημείο Μ(0, f(0)) θα είναι της μορφής   

 

𝑦 − 𝑓(0) = 𝑓′(0)(𝑥 − 0) όπου 𝑓′(𝑥) = 2𝑥 − 3ά𝜌𝛼𝑓′(0) =
−3𝜅𝛼𝜄𝑓(0) = 2 

 

άρα τελικά, 

 

𝑦 − 2 = −3(𝑥 − 0) ⇔ 𝑦 − 2 = −3𝑥 ⇔ 𝑦 = −3𝑥 + 2 

                                 
 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. 

 
Έτη 
υπηρεσίας 
[ , ) 

xi νi fi αi fi% 

[4,8) 6 5 0,1 36Ο 10 
[8,12) 10 15 0,3 108Ο 30 
[12,16) 14 10 0,2 72Ο 20 
[16,20) 18 20 0,4 144Ο 40 
ΣΥΝΟΛΟ  50 1 360Ο 100 

 

Από τον τύπο 𝒇𝒊 =
𝝂𝒊

𝝂
, λύνοντας ως προς το 𝝂𝒊 ,συμπληρώνουμε την 

στήλη των συχνοτήτων 𝝂𝒊. Από το δοσμένο ιστόγραμμα, 
συμπληρώνουμε την στήλη των σχετικών συχνοτήτων 𝒇𝒊  και από 
τον τύπο 𝜶𝒊 = 𝟑𝟔𝟎° ∙ 𝒇𝒊 , συμπληρώνουμε την τελευταία στήλη που 
ζητείται. 

 

Γ2. Οι εκπαιδευτικοί που έχουν συμπληρώσει τουλάχιστον 8 χρόνια 
υπηρεσίας είναι 𝜈2 + 𝜈3+𝜈4 = 15 + 10 + 20 = 45. 
Γ3. Το ποσοστό των εκπαιδευτικών που έχουν συμπληρώσει υπηρεσία 

λιγότερη από 16 έτη είναι 𝑓1% + 𝑓2% + 𝑓3% = 10 + 20 + 30 = 60%. 



 

 

Γ4. Το εμβαδόν του χωρίου που ορίζεται από το πολύγωνο των σχετικών 

συχνοτήτων είναι ίσο με το άθροισμα των σχετικών συχνοτήτων άρα με 

1. 

 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. Ισχύει ότι 𝛱𝛢𝛣𝛤𝛥 = 80𝑚  2𝑥 + 2𝑦 = 80 𝑥 + 𝑦 = 40 

𝑦 = 40 − 𝑥  (1) 

Έχουμε ότι  𝛦𝛢𝛣𝛤𝛥 = 𝑥 ∙ 𝑦  𝐸(𝑥) = 𝑥 ∙ (40 − 𝑥) από την (1) 

Δηλαδή 𝐸(𝑥) = −𝑥2 + 40𝑥. 

Για το πεδίο ορισμού ισχύει 𝑥 > 0 , 𝑦 > 040 − 𝑥 > 0𝑥 <
40. Οπότε 𝟎 < 𝒙 < 𝟒𝟎. 
Δ2. 𝐸′(𝑥) = −2𝑥 + 40. Λύνουμε 𝐸′(𝑥) = 0 

−2𝑥 + 40 = 0 𝑥 = 20. Ισχύει ότι 𝐸′(𝑥) > 0𝑥 < 20 , 𝛦 ↑
στο (0,20] και  

𝐸′(𝑥) < 0 𝑥 > 20, Ε ↓ στο [20,40).  

Δ3. Η συνάρτηση παρουσιάζει ολικό μέγιστο για 𝑥 = 20, το 

𝛦(20) = 400. 
Δ4. Ισχύει ότι 40 = 𝑥𝐴 + 𝑦𝐴 40 = 29,5 + 𝑦𝐴  

𝑦𝐴 = 10,5𝑚 

40 = 𝑥𝐵 + 𝑦𝐵40 = 34,2 + 𝑦𝐵𝑦𝐵 = 5,8𝑚 

Οπότε 𝛦𝛢 = 𝑥𝐴 ∙ 𝑦𝐴 = 309,75𝑚2  και 𝛦𝛣 = 𝑥𝛣 ∙ 𝑦𝛣 =
198,36𝑚2 . 

Άρα 𝛦𝛢 > 𝛦𝛣. 
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